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; ;’odstawawy

. (1 pk)]

}, zadanic 18
2 ¢6 punktu 7' = (3, )

2
5, -3). Odleglo

D. 62

= (1, 3) jest punkt
D, a pul’lkt M ( > ; €m
ABC kwadratu ABCD  jest réwpe

; 10 stad, ze pole
ch tego kwadratu. Wyfgk;ja% D. 834

5 pkt)]

a1 2021, zadanie 35. (¢ :
e kata réwnoramiennego ABC, w kig-

! i i i trdj
20, 12)i B = (7, 3) sa wierzchotkami : : '
|BC|. Wierzchotek C lezy na osi Oy uktadu wspotrzednych. Oblicz wspotrzedne

hotka C oraz obwod tego trojkata.

”

anie16.55.  [matura, czerwicc 2021, zadanie 35. (5 pkt)]

dstawa 4B tréjkata réwnoramiennego ABC jest zawarta w prostej o rownaniu y = —2x + 16.

lierzehotki B i C majg wspotrzedne B = (3, 10) i C = (-2, 3). Oblicz wspotrzedne wierz-
ka 4 i pole trojkata ABC.

‘Zadanie 16.56.  [informator maf uralny CKE 2021, zadanie 40]
a plaszczyznie, w kartezjanskim u
wnaniem:

tadzie wspétrzednych (x,%), dany jest okrag O okreslony
(=2 +(y+3) =16

:Zadanie 16.56.1. [zadanic 40.1. (1 pkp)

okoncz zdania. Zaznacz odpowiedz spog
K SPOSrd
-?[Srodek i Wsp(')h'zc;dnep SI0d A=D oray odpowiedz sposréd E-G
iS— (2 —3) B.S= ( |
% o= (2283
Promiefi 7 okregu O jest 6wny , o 2 3) D.§=(2,3)

G.r:s

lrzedn
4 ych
Py éxk’ Y), dane s okrag O 0 $rod”
138 O jest styczny do prost?
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@pky]
Oblicz wspdtrzedne punkty P, w kt ryni"okr'q‘E

kowej 0 $rodku w punkcie O — (o, 0).
Dokoncz zdanie. Zaznacz wlas’ciwa, odpowiedz $posréd podanych.
Wspslezynnik kierunkowy prostej przechodzgcej przez punkty A, i By jest réwny

5 5
= Bi=— 2
A3 5 C3

Zadanie16.59.  [arkus pokazowy CKE, marzec 2022, zadanie 17. (1 pkt)]

Na plaszezyZnie, w Kartezjafiskim ukladzie Wspotrzednych (x, y), dany jest okrag
§=(2.-5) i promieniu r = 3,

Dokonicz zdanie. Wybierz wiasciwg odpowiedz sposréd podanych.

Réwnanie tego okregu ma postaé

A (x=2)" +(p+5) =9. B. (x+2)° +(y=5) =3.

C(x=2)"+(p+5) =3. D. (x+2)" +(y-3) =9.

Zadanie 16.60.  [arkusz pokazowy CKE, marzec 2022, zadanie 20. (1 pkt)]

W kartezjanskim uktadzie wspoétrzednych (x, y), dany jest kwadrat 4BCD. Wierzc
4=(-2, i el = (4 5) sg koricami przekatnej tego kwadratu,

Dokoricz zdanie. Wybierz wiasciwg odpowiedz sposréd podanych.

Dlugos¢ przekgtnej kwadratu ABCD jest réwna

A. 10 B. 213 C. 210 D.8

Zadanie 16.61. [test diagnostyczny CKE, wrzesien 2022, zadanie 11. (1 k)]

W kartezjariskim uktadzie wsp6trzednych (x, y) dane sa: punkt 4 = (8 11) oraz -\«
maniu (x - 3) 4 (y + 1 =25,

Dokoricz zdanie, Wybierz whasciwa odpowiedz sposroéd podanych.

Odlegioge punktu 4 od érodka tego okregu jest réwna
A.25 -~ B.13 . V125
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dzien 20 2 zadanic 27. (1 pkt)]
ru ), dany jest okrag O 0 16y

4 E, 8
nostyczny CKE,
strzednych (7

m ukiadzie WSP
(x—3)2 +(y—3)2 =13
astiarao = 2
a 0$ OJB]“E(iT)] i (0,-5) c (1 0) i (5 0) D. (0, 1) i (0.5)

odanych-

3, zadanie 27. (1 pko)

" [matura, czerwiec 202
punkty 4 = (-L5

i%ﬁ&zie wspotrzednych (x, y) ) oraz C = (37 '3) S3 prze-
‘hotkami kwadratu ABCD-
Wybierz wiasciwg odpowiedz SpoSIO!
[BCD jest rowne

B. 165 C.40 D. 80

d podanych.

[matura, czerwiec 2023, zadanie 28. (1 pkt)]

B. (9,-17) C.(7,-11) D. (5,-5)

Zadania dodatkowe
ie D16.1. (1 pki)

t prosta k o rownaniu 3x 4 4y +17
=0.

wdziwosé ponizsz;
ych zdan,
. Laz] j
Z nacz P, esli zdanie je: t
S Prawdzi g
we, al e li

A5
¢ (=31, 19) nalezy do Prostej
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16. i
6 Geometrig analityczng - zadanig

[ D T
it . romieni okregu wpisanego w kwadrat o prze-
Promien okregu Wpisanego w tep katnei e ; 2o n
|| kwadrat jest réwny 5, 1. | <¥ne diugosei 4 mOZf(l; obliczy¢ ze wzo
r=—
== 2
Promien okregu Wpisanego w ten Promief okregu wpisanego w kwadrat o prze-
: g 5 katnej dhugosci d mozna obliczy¢ ze wzoru
| B | kwadrat jest rowny o 2. 5
r=—
2
Promien okregu wpisanego w ten Promien okregu wpisanego w kwadrat o prze-
C 52 katnej diugosei d mozna obliczyé ze wzoru
* | kwadrat jest rtéwny —= 3. o
s L
=
Z
Zadanie D16.3. (2 pkt) g
unkty 4 = (—4, =2) oraz C = (4, 4) sa koricami przekatnej kwadratu ABCD. <
Dokoricz zdanie. Zaznacz dwie odpowiedzi, tak aby dla kazdej z nich dokonczenie zdania ]
ylo prawdziwe.

eden z pozostatych dwoch wierzehotkéw ma wspotrzedne
A (-3,4). B. (-3, 5). & (=2 9)- D. (0,-1).
E(2-3). F. (3,-3). G. (3,-2).

Zadanie D16.4. (1 pkt) :

Punkty € i p naleza do odcinka AB, gdzie 4 = (-3.-2), B=(9, 6).

Dokofiez zdania. Zaznacz odpowiedz sposréd A—C oraz odpowiedZ sposréd D—F.
| Jegelj l4c|= |CB|, to punkt C ma wspdirzedne

Ae=(33). B.C=(32). (& €=(22)

N e |4 D| = 3|DB|, to punkt D ma wspotrzgdne

ooy ED=(65) F.D=(64). )
Ladanie 1,5, (2 pkt)

| 2, (y_ 4) =20 oraz o0, o téwnaniu x2 4 (
Dane 2 okregi: o, o réwnaniu (x-6) +(y-4) 2 010 i (

Yzie 1 (0, +o0).
Dokorie, zdania, Zaznacz odpowiedZ Spc’éré_d_ 2
"%8i 0, i 0, sg styczne zewngtrznic

Ay o
0) )
kf%g 9, przechodzi

e
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afa nie 16.45. [mfitura, Czerwiec 2019, Zadanie 15, (1 pk
pole wrojkata ABC o wierzehotkach 4 = (o, 0), B = @ '2) Iét)] 2.6

S > 2 =& 2), C = (2, 6) jest réwne.
g 0 (115 D. 20

Zadanie 16.46.  [matura, czerwiec 2019, zadan;

W uk{adzi.e Z;Nspz)l%lrzegny;h na plaszczyznie dany jest odcinek 4B o konicach w punktach
i B =L ). Punkt § lezy wewnatrz odcinka AB oraz |4S| =3 |BS|. Woéwezas

AS=(8,6) B.S=(9,9) C.5=(10, 10) D. 5= (13, 16)

e 17. (1 pk)

7adanie 16.47. [matura, maj 2020, zadanie 32. (@ pkt)]

Dany jest kwadrat ABCD, w ktorym A = (5, —gj Przekatna BD tego kwadratu jest zawarta

AR : 4 2
w prostej 0 réwnaniu y = gx. Oblicz wspolrzedne punktu przeciecia przekatnych AC i BD

oraz pole kwadratu 4BCD.

ZADANIA

Zadanie 16.48.  [matura, wrzesien 2020, zadanie 34. (5 pkt)] :
Prosta o réwnaniu y = —2x + 7 jest symetralng odcinka PQ, gdzie P = (4, 5). Oblicz wsp6t-
1zgdne punktu Q.

ladanie16.49.  [matura, czerwiec 2020, zadanie 7. (I pko)]
Boki trojkata ABC sa zawarte w prostych o réwnaniach

J’=§x+ 21 y=-x+2 oraz osi Ox uktadu wspot-

¢dnych (zobacz rysunek).

Yole trojkata 4BC jest rowne
R19 B 5 C.5
50

iec 2020, zadanie 15. (1 pkt)]
rGjkata prostokatneg

Badanie 16.50.  [matura, czerW
fnkey 4 _ (80, -1 i B = (-6, 19
J'?qucie kat przy wierzchotku C jest.

S punkt o wspotrzednych

sa W LCfZCh th
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g padstawaw
23. Poziom
'\ 4t0 2010-20

. punkt
4 lezy 122 J D.A=(7,-2)
GRE="~"

; ‘Q,zadan
2—
+(y+7) 3

(2 ko)

sadanie 29- (2.2)iB= (2. 10)

aj 2012,
[matura, Maj P tcach A =

.anie symetralnej odcinka 0

anie 19. (1 pko]

nie 16.11. [matura, czerwiec 2012, zad ot 3). Punkt B ma wspotrzedne:

y =
S = (2, 7) jest $rodkiem odcinka AB, w ktorym

A B=(5.11) B.B:[%,ZJ c,B=[—%,»5J D. B=(3,11)

i i ie 32. (4 pkt)]
Zadanie 16.12. matura, czerwiec 2012, zadanie : §e
[ 4) sg wierzchotkami trojkata. Wysokos¢ trojkata po-

Punkty 4 = (2. 11), B = (8, 23), C = (6, 14) ‘ S
prowadzona E wierzcholka C przecina prosta AB w punkcie D. Oblicz wspoirzedne punktu D,

Zadanie 16.13. [matura, sierpien 2012, zadanie 32. (4 pkt)]
Dany jest trojkat rownoramienny 4BC, w ktorym |AC| = |BC| oraz 4 = (2, 1) iC= (1, 9).

Podstawa 4B tego trojkata jest zawarta w prostej y = %x. Oblicz wspotrzedne wierzchotka B.
Zadanie16.14.  [matura, maj 2013, zadanie 19. (1 pkt)]

Odleglos¢ miedzy srodkami okregdw o réwnaniach (x+ 1)Z +(y- 2)2 =9 oraz x2 + y2 =10

jest réwna

A5 B.\10-3 C3 D. s J
3 1

Zadanie16.15.  [matura, czerwicc 2013, zadanie 34 G i

Wierzchotki trapezu 4BCD m - O pki)] §

ajg wspdtrzedne: 4 _
kregu, ktory
Przeciceia sie prog

D‘= (2. 0). Napisz réwnanie o
- ajego Srodek jest punktem
- Pezu ABCD.

16.16. [matura, sierpien 2013

k A;gl,;i),B =(3,-1),c-
S B nymi i

' . nolegloboky, ymi Wierzehotkami rownolegtoboku ABCD:

anie 16.17. [matura, maj 2014, zagan;

" e 15, (1
wspolnych : Pk
rowna Yeh OkIEgu 0 rowngp;, (x+ gk (

i (1, -s), B = (5, 1), c = (LA
ych Yezny do podstawy 4B tego trapezt,
zawneraj'c}cych ramiona 4D oraz BC tré-

2 4)sq kolej

W E
) =4 Z osiami uktadu wspot
(e 02

Zaq
Pur
SO

kat.

Za
Da
pur

Za.

Cin,
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Zada"ie 16.18.  [matura, Czerwiec 2014, zaq
pukty M = (2,0)i N = (o, -2)
gyech. Ktore 2 ponizszych réwnan

A (_\,_2)2 +(y-2) =4
C (.\'+2)2 +(y+ 2)2 =4

anie 23. (1 pkt)]

S 3
quu‘nktam' styeznosci okregu z osiami uktadu wspotrzed-
Opisuje ten okrag?

B. (x-2) +(y+2)' =
D. (x+2)2+(y_2)2 =

s~ B

7adanie 16.19. [matura, czerwiec 2014, zadanie 34. (4 pki)]
pudsawa tréjkata FOwnoramiennego ABC jest bok AB, gdzie A = (2, 1) i B = (5, 2). Ramig tego

| rijkata zawiera si¢ W prostej o réwnaniu 2x — y — 3 = 0, Oblicz wsporzedne wierzchotka C.

7adanie16.20.  [przykladowy arkusz CKE, grudzien 2014, zadanie 9. (1 pko)]
Na plaszezyznie dane s punkty: 4 = (ﬁ \/g) B=(0,0)iC= (ﬁ o). Kat BAC jest rowny
A 30° B. 45° C. 60° D. 75°

ZADANIA

Zadanie 16.21. [przykiadowy arkusz CKE, grudzien 2014, zadanie 14. (1 pkt)]
Punkty A=(—6—2J§, 4#2\/5), B=(2+442, -632), c=(2+6J5,6—2J§) s3 ko-
lejnymi wierzchotkami réwnolegtoboku ABCD. Przekatne tego rownolegtoboku przecinaja si¢

W punkcie

AS=(-1+4/2,5-5V2) B. 5 =(-2++2,2-42)
- L5=(2+5V2,3-42) D. 5 =(-2+2¥2,5-22)

Tad- ie16.22. [przyktadowy arkusz CKE, grud_zieﬁ 2014, zadanie 32. (4 pkt)]
s wierzchotkami trojkata ABC, a punkt M = (1, 6) jest

4=(3,3) i B=(%1) = : : %
iem bok(u A (,)‘ Oblicz (wsp(ylrzqdne punktu przecigcia prostej 4B z wysokoscig tego trdj-

4, poprowadzong z wierzchotka C.

{5
n
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1 pkt)]
punkt £ 1623 72 °

D. s =(0,4)

cs=(+9

matura, maj 2015, zadanie 21. (1 pkt)]
I;y na rysunku ma $rodek W ;())ur;l;—
przechodzi przez punkty S = (0,

jest opisany przez rownanie

danie16.27.  [matura, czerwiee 2015, zadanie 33, (4 pki)]
Dany jest trojkat r6wnoramienny 4BC, w ktérym | AC’ = [ BC‘A
- Ponadto wiadomo, ze A = (=240 1 = (6, -2)

- Wierzchotek C nalezy do osi Oy . Oblicz
- Wspotrzedne wierzchotka C.

[matura, CzZerwiec 2015,
Suma odleglosci punkty 4 — (=2, 4)

10 B.9 =3iy=—1 jest réwna

=(:2.2), B - (el

[matura, maj 2016,

> Zadanj
dnych dane e

ad, :
Srodkiem odcinka 4%

G Ox,a érodek S tego odeip.

2L (1 pig
4). Wynikg & % glénkty L ( ) |

civ
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zadi‘“ie 16.32.  [matura, cZerwiec 201
pane 52 proste 0 réwnaniach y
Jezacym na osi Oy ukiady WSpo
oW danych prostych, a trzeci j

6, zadanie 27 (2 pkt)]

;Zx d+ 2 ora Y ==3x+b, ktore przecinajg sie w punkcie
ednych. Oblicz pole tréjkata, ktérego dwa boki zawierajg

St zawarty w og; Ox .
Jadanie 16.33. [matura, sierpien 2016, zada;

; nie 32. (4 pkt)]
Na rysunku przedstawione s dwa wierz- e

chotki trojkata prostokatnego ABC: i i; +C /
4=(-3-3) i C=(2,7) oraz prosta RS
: 35463 o ElE 2l
oréwnaniu y = —x ——, zawierajaca prze- [ ol
a4 4 L
ciwprostokatna AB tego tréjkata. j" = 2 g <
il Z
\JSJQ—IM 1{561$0$—; 8
i =t D
: ! i ol | i <
Oblicz wspotrzgdne wierzchotka B tego A4 5 N
trojkata i dtugo$¢ odcinka AB. 15%|58 |

ladanie16.34.  [matura, maj 2017, zadanie 20. (1 pke)]

Dany jest okrag o srodku S = (2, 3) i promieniu 7 = 5. Ktéry z podanych punktow. lezy
na tym okregu?

Ad=(-1,7) B.B=(2,-3) CC=(3.2) D.D=(5,3).

ladanie16.35.  [matura, maj 2017, zadanic 32. (5 pki)]
Dane 5 punkty A = (_4, 0) iM= (2, 9) oraz prosta k o n.ﬁwnamu = +’10. Wierz-
chofek B tréjkata ABC to punkt przecigcia prostej k z osig Ox u.kladu wsl??lrz¢dnych;
dWierzchotek C jest punktem przecigcia prostej k z prosta AM . Oblicz pole trolkqta‘ABq ;

]

Zadanie 16.36. [matura, czerwiec 2017, zadanie 19. (1 pk)] I
Pllnkty y 21, 11) BB 17) sa konicami odcinka AB. Obr%zem tego odc,m‘k
= (2L, 11)i B =0, 'B'. $rodkiem odeinka

trij Wzgledem osi Ox ukladu Wsp(’)h-wdnych jest odcinellc A
U1kt 0 wspétrzednych
A (9, 1) B.(-9,14)
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wysokos¢ (e8
hotka C przecind prze-
=(3.4)

ne wierzchotkow 4 i B tego troj-
08¢ przeciwprostokqtnej AB.

nie16.39  [matura, maj 2018, zadanie 18. (1 pkt)]

=@, 2) jest wierzchotkiem trojkata réwnoramiennego KL

I:MN jest wysokoscia trojkata iN= (4, 3). Zatem

5,3) B.L=(6,4) C.L=(39) D.L=(4,6)

M, w ktorym |KM| = |LM|_

janie16.40.  [matura, maj 2018, zadanie 32. (5 pko)]

Kladzie wsp6irzgdnych punkty 4 = (4, 3) i B = (10, 5) sa wierzchotkami trojkata 4BC.
lierzeholek C lezy na prostej o réwnaniu y = 2x + 3. Oblicz wspétrzedne punktu C, dla kto-
rego kat ABC jest prosty.

danie16.41.  [matura, czerwiec 2018, zadanie 17, (1 pkt)]

krag o $rodku S =(2,1) i promieniu » oraz okrag o $rodku S
53 styczne zewnetrznie. Wtedy ;
[} p=2

=(5,5) i promieniu 4
Clini=3 Dl

[matura, czerwiec 2018, z: i

) , zad;
7 (_1, 1) s (1’ 9) adanie 34,
: l = ]BCI‘ Podstawa 4B tego

; (4 pko)]
59 wierzchotkami trg;
jkata réwnoram;
2 mienne Aryim
trojkata zawiers sie w 20 ABC, w ktory

( : rostej o 14 % !
pirzedne wierzcholka B tego trojkata Prostej o réwnaniy W= lx + i Oblicz
4 D) 2

'ie 16.43. [matura, maj 2019, zad

3 punkty o wspotrzednych 4 — (
0 boku 4B jest réwna

B.6

anie 20, (1 pko)
=2,5) oray

Bl

(4, 1). Srednicy okregu wpisancg?

C. 6\
[matura, maj 2019 D. 2\/8

A > Zadanj,
(18, 10). p R
B, ) Prosta o ToWnang, pkt))

= 3X jest ¢
yrnetralnq odcinka 4B. Wyznac?

?o;i;:m podatese ™ -

a2
j20)

> =2 N

Za

IZ¢

Za

Bo

TZg

Po
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16. Geometrig analityczna

[matura, maj 2010 zadanie 21, (1 pkt)]

2
Bx+y =6 Cx2+32=12 D. x? + % =36

16.2. [matura, maj 2010, zadanie 22. (1 pkt)]

=(-5,2iB =3 ~2) sa wierzchotkami tréjkata rownobocznego 4BC. Obwéd tego

B. 45 c25 D. 36

Zadanie16.3. [matura, sierpics 2010, zadanie 20. (1 pko]

unkty 4 = (—1, 3) iC= (—5, 5) sg przeciwlegtymi wierzchotkami kwadratu ABCD. Pole tego
adratu jest rowne ;

A0 B. 25 C. 50 D. 100

ZADANIA

anie 16.4. [matura, sierpien 2010, zadanie 30. (2 pkt)]
ykaz, ze trojkat o wierzchotkach 4 = (3, 8), B = (1, 2) i C = (6, 7) jest prostokatny.

 Zadanie 16.5. [matura, maj 2011, zadanie 19. (1 pkt)]
’ zng do okregu (x — 1)2 + 2 —4 =0 jest prosta o réwnaniu
B —5 Cy=0

] D.y=4

adanie 16.6. [matura, maj 2011, zadanie 31. (4 pko)]

0 $todku w punkeie S = (3, 7) jest styczny do prostej o réwnaniu y = 2x - 3. Oblicz

z¢dne punktu stycznosci.

ura, czerwiec 2011, zadanie 33. (4 pkt)]
acego przez punkt 4 = (1, 8) i stycznego do obu os;
tkie przypadki.

[mat:

Swnanie okregu przechodz
Olrzednych. Rozwaz WSZYS!

tura, maj 2012, zadanie 22. (1 pkt)] ;

[ma 2 01 2) Punkt B jest symetryczny do punktu 4 wzgledem osi A
5, B wzgledem osi Oy. Punkt C ma wsp it

G (s 202) D.(2012,5)




